In memoriam del Prof. Dr. D. Joaquin Cascante Davila

José M. Méndez Pérez

El dia 6 de marzo de 1.998 fallecié en Barcelona el Prof. Dr. D. Joaquin
Cascante Davila. Este hecho, que ha pasado completamente desaperci-
bido en nuestra comunidad matemética, me produjo una gran tristeza y
me ha retrotraido al afno 1.968, nada menos que 35 afos atras, cuando
ingresé en esta Universidad de La Laguna para estudiar el Selectivo de E.
T. S.y cursar la carrera de Mateméticas.

La Laguna y el mundo universitario eran otra cosa, ahora afiorable. No sé
cémo, pero la mayoria de los estudios se impartian en el actualmente
casi abandonado Edificio Central, cuyos pasillos eran un hervidero de
jovenes estudiantes de todas las especialidades, que convivian e
intercambiaban experiencias, estableciéndose lazos de comparerismo
y amistad entre gentes de Ciencias, de Letras, de Derecho..., lo que con-
trasta con la situacién de hoy en dia con un Campus tan dividido y sepa-
rado que los estudiantes y profesores de un Centro apenas se relacionan
con los de otros. Ademas, la Universidad era el centro por excelencia de
las actividades culturales y de reivindicacién del cambio democratico
que exigia la sociedad.
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Practicamente no habia nada edificado entre las calles Maria del Cristo
Ossuna y Dr. Antonio Gonzélez (detras de La Aneja). La situacién era tan
distinta que hasta las vacas de Mateo, alguna vez, decidian escaparse de
su vasta finca y cultivarse cruzando por la libreria Tinerfenia para pastar
en el mismisimo jardin de la Universidad.

En el bar universitario de D. Salvador, después de D. Francisco y Benja-
min, o en los Colegios Mayores, 0 en otros sitios de esparcimiento y de
reunién de estudiantes (Artilleria, La Oficina, Bar La Carrera, Bodegén
Méndez, el Dos y Uno, Bar Canarias...) contdbamos las anécdotas de nues-
tros profesores, de aquellos especimenes universitarios, figura ésta casi
en extincion. Habia catedréticos, personajes de gran cultura, o de gran
prestigio, o de fuerte personalidad y especial caracter, o con todos esos
ingredientes a la vez, que de todo habia en esta Universidad del Sefior.

- Recordemos en la Facultad de Derecho a los profesores Felipe Gonzélez
Vicens, José M2. Hernandez Rubio, Juan Roca Juan, Eulogio Alonso
Villaverde, Alejandro Nieto, Juan Miquel Gonzélez de Audicana, Manuel
Cobo del Rosal,...; por la Facultad de Filosofia y Letras a los profesores
Jesiis Hernandez Perera, Gregorio Salvador Caja, Antonio Betancourt
Massieu, Eugenio Burriel, Javier Muguerza,...; por la Facultad de Ciencias,
a los profesores Antonio Gonzdlez, Agustin Arévalo, Benito Rodriguez,
Enrique Casasas,....en Quimicas ; a los profesores Carlos Blesa, Enrique
Fernandez Caldas, Wolfredo Wilpredt,.....en Biologia; D. Teleforo Bravo
en Geologia; a los profesores Arturo Hardisson y Francisco Rubio en
Fisica,....y ,como no, a D. Joaquin Cascante, D. Nacere Hayek y D. Nicolas
Miguel Zalote en Matematicas.

Nacié D. Joaquin en Barcelona el 2 de agosto de 1.925. Obtuvo el grado
de Bachillerato en 1.943, con premio extraordinario. En 1.951 se licencio
en Ciencias (Seccién de Matemaéticas) por la Universidad de Barcelona.
Posteriormente, en 1.960, accedi6 al titulo de Ingeniero Industrial por la
Escuela Técnica Superior de Ingenieros Industriales de Barcelona.

Es Doctor en Ciencias (Seccion de Matematicas) por la Universidad de
Barcelona. Ley6 la Tesis Doctoral, titulada “Ecuaciones diferenciales en
derivadas parciales de orden superior” y dirigida por el Prof. J. Augé, en
el ano 1.960. El titulo de Doctor Ingeniero Industrial lo consiguio6 en 1.976.

En 1.964, después de haber dado clases de Mateméticas tanto en la Fa-
cultad de Ciencias como en la Escuela Técnica Superior de Ingenieria
Industrial en Barcelona, obtuvo por oposicion la Catedra de Anélisis Ma-
tematico 2 y 3 (para desempenar Matemdticas Especiales 1 y 2) de la
Universidad de La Laguna. Por ‘entonces, mediante concurso de trasla-
do, era facil en nuestra especialidad pasar de una universidad a otra,
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pero todos sospechdbamos que él no se irfa de La Laguna si no era para
trasladarse a su tierra natal. Y asi fue, después de 6 afios entre nosotros,
en 1.970 se incorpor6 al Departamento de Teoria de Funciones de la Uni-
versidad de Barcelona, donde se jubil6é en 1.990.

Quizas también me apene ver con cuanta facilidad se olvida la labor de-
sarrollada por las personas, su obra. Acaso no fuera D. Joaquin un virtuo-
so de la pedagogia, pero le adornaban —en mi opinién— otras cualida-
des que me gustaria evocar brevemente: su honestidad y amor por las
Matemaéticas y su rigurosa, a veces hasta la exageracién, concepcion de
ellas.

En el primer punto, D. Joaquin sentia predileccién y mimaba a los estu-
diantes que, entonces, se atrevian a estudiar Matematicas. Recuerdo que
en aquella enorme aula inclinada, con una luz roja al fondo que destellaba
para senalar que la clase habfa terminado y que él rara vez la percibio,
colocaba —por estricto orden alfabético de apellidos— en primer lugar a
los matematicos, siendo la primera fila de sillas; en segundo lugar, en los
siguientes bancos, iban los estudiantes de Arquitectura, y enlo que resta-
ba los estudiantes de las diversas Ingenierias. El secreto de aprovechar
las clases radicaba en sentarse lo més cerca posible de la pizarra, por lo
que los ingenieros de vez en cuando desposeian a los matematicos de
alguna silla. A mi me tocé esa desgracia y entonces opté por amontonar
el Babor-Ibarz de Quimica General Moderna con el Sears-Zemansky de
Fisica General y el Pisot y Zamansky de Matematicas Generales (Algebra-
Andlisis) y ocupé mi lugar sentdndome en tan cientifica silla. Cuando D.
Joaquin de dio cuenta, me eché una parrafada de la que entendi que me
pedia que dejara de hacer el Cantinflas, pero fue a un laboratorio cerca-
no y me trajo una silla, eso si, con la advertencia de que no la perdiera
mas.

Anécdotas al margen, no debemos olvidar nunca el papel fundamental
que tuvo D. Joaquin en la creacién de esta Facultad de Matematicas, pues
a su tesén y empeno se debid la autorizacién para impartir el primer ci-
clo. Para predicar con el ejemplo, ademads de dar Calculo Infinitesimal y
Algebra Lineal en primer curso, en segundo se encargé de explicar Ana-
lisis Matematico y Topologia, casi la mitad de las asignaturas que compo-
nian ese nuevo curso. Los bedeles decian que era el Catedratico que
mas tarde abandonaba su despacho, de noche.

En cuanto a la segunda parte, agradezco a D. Joaquin que nos haya incul-
cado el sentido del rigor, de que los asuntos matematicos —por obvios
que parezcan— necesitan ser verificados rigurosamente.
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Como homenaje a él, me permito extraer de sus apuntes de Calculo
Infinitesimal (confeccionados con una vieja multicopista por un grupo
de sus alumnos) la precisa definicién de convergencia de una sucesion
de nimeros reales. O de lo contrario, de cuando una sucesién no es con-
vergente (muchos alumnos tienen ahora una gran dificultad en entender
cuando una sucesién diverge. Unos conocimientos elementales de Logi-
ca Matematica ayudaria mucho a superar este problema).
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D. Joaquin fue un bourbakista confeso. Cuenta el Prof. Zalote que cuan-
do le pidi6 a D. Joaquin que le dirigiera la Tesis, éste le espet6: “ Si, Zalote,
pero primero tienes que leerte todos estos libros”. Y le sefialé la estante-
ria donde guardaba la coleccién completa.

En la prueba del siguiente aserto, modelo de formalismo y rigor, apare-
cen todos los pasos a que seguiria una mente humana en la elaboracién
de la demostracién, como si cada instante de ese proceso mental se pu-
diera fotografiar a cAmara lenta.

PRINCIPIO DE INCAJE.-
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Se podrd afirmar por lo tanmto:
Tava= fo,,,,,,t:,,“] G [Q‘”f""} = UE A Sbppis by o8 doc:lr;
(V")(“ﬂ"? G, Y bax L’m)(#)@,.) es mondtonn creciente y

y(bn i ™ mondtona decreciente,
Vennos que (a,,)““ v (bn)n“non convergentes en R,

Por gser lim (B ~Qq) =0 Se tiemet

(Ve)lecR =2 (39)(5e y (V) (netly w39 > byl = b= an <=)))
¥ pot tantor (Ye) (EREic} = (30} (PN y by a, <))

Ahora bien j) e y Pa-\?y ?)\} :‘p(ﬂﬁbr}c[ﬂa,b\‘] x[ag,bs]c [a‘,,ﬁ,,]
s08 deciry @ idribf éb, y agl%&b$é b.p @’

Qpc apsby ¥ apz. agbyy 9k, 'Lb”q,égé by « Por tantor
(o, 1)@@,\,5{,])( [Qa,bo bf,bg)ﬁ {‘N,L& @4 b»)‘}

Couo 3 (Wied }(xx') €[gbl« [ab] = Ix-x'} = L—a) y& ques
as X.‘.—X‘ﬁ‘b !x_x'} _.,_:xj_x P A
(xx)eloblxlapl=s ] =i, o
aix'<x<hb tx-x'l = x-x' 2 b-a

Do modo similar se d.emeﬁtro.: (VO(,X'))(OSK"C ]ﬁ,&’b‘]“b[@ {x-x'l<b-a

] Se puede poner fimluntes(rg)iﬁxur Pz,oy q) V,g?far—qgfcb - ay<E
y":f‘bqj‘ bp-ap< € Por ser € arbitrariot
(Fe)lee REoY=> (3)(be Ny, (dipg)) kpq) MM y PRIy A0 =>

=7 'Qp‘aqt <& y,bp“ij’(&)))g—; “(Q 3 o8 de Cauchy enR y
(bn) os de Ceachy en B " - (= (Qﬂ) converge ea R y

(b,, m)nvert,e enR ",

46 In memoriam del Prof. Dr. D. Joaquin Cascante Davila




Sea'§'={,:m O, ¥ veamos que es asinisoo fl-m b, =§

n-w.

L e o d g
Poderion escribir,teniondé on cucnta gue M{l,,rq,\}"o que:
(Vf)(fﬁg,tio}»ﬁ(a(\h 5 t‘})((v, N )e NN 3 {‘fﬂ”:‘:hrg N2y, =
=3 fa, 'ﬂ <%)} (Vn) (DGN yrzy, = b,— 0 :’b,,~a.,{<.§.))))
SeaV = nﬁx.’u“\)“} e
neNy nzv=pjan-tl<ty lb-an<f )
.neN 3 n 2y :@‘bn“gl: }‘t,— Qn)—(f—ﬂn)lﬂihu-a,,lﬂfcvnn' <§+-§ =€

Por ser € arbitrarios

(VE)(ée R = (3 v)(U'E Ny (Ynl{neEl 4 n3v=>|ba-§l <£))) =

5 & [bn), oy converge en R hacia E;).,

Ahora bifn, por scr{),,y crociente y{b,), ey decreciente,

;:l;t"m;:: -.-mb“ = {¥a)inen = a, ;fsb“‘); Es decir,

(Vn)(neﬂé§é {q“fl’ﬂ]) que es lo que se querfa demostrar,

E pertenecc,pues;a todos los intervalos,

Veanos aliora la unicidad de f en las condiciones anieriores,
Es decir, §&Ry(Va)(neN=> ge[anba)) = =5
Procedamos por reduccidn al absurdo, admitiendo,
Feryln){o enpfelan by F#E)
§18= e=lg-¢1>0 ; v como: (Yn)(reN=>(§ §)€lan bl xlan b
se verificg,por tanto: (Vn}(“ QN o< t= fi*éfé bﬂ;q‘h )

Es deciz, (VW{VeN(nzv=>bn-Gazby-and &') ;
Por 1o tamtp,(v\lx\) enN ﬂ(ﬁn){neﬁs n =V 1&,. »a.,-#’m‘anl 35.)
y on coasecucncia, (3&}(&.;{{’-{:}7 (v,,;(oe ¥=> (An)(renN yn 2vy
¥ [5" -anls {”) (:_.)na((bn— c\,.)nqpmvcrgc en R hacia cero)
Esto filtimo es umnn contradiceibn con la .hipétcnis ¥ se ha obtcnido por ald

‘admitir ;l ;‘g. Por lc tanto debe cer £ = §' "

José M. Méndez Pérez 47




Veamos finalncnte la segunda parte del teorema:
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Quizés uno se perdia entre tantos cuantificadores, implicaciones, parén-
tesis... y no llegaba a captar la esencia del teorema que se trataba de
probar ni las lineas fundamentales de la demostracion. Pero hay que apre-
ciar su esfuerzo en lograr una formalizacién de todos los pasos.

Por tltimo, en el quinto aniversario de su muerte, quiero reiterar mi pesar
por su desaparicién a toda su familia. Y que sepan que en La Laguna
mucha gente le sigue recordando.

José M. Méndez Pérez. Departamento de Andlisis Matemaético. Universidad
de La Laguna

48 In memoriam del Prof. Dr. D. Joaquin Cascante Davila



